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MAXIMIZACION DE LA
UTILIDAD DEL CONSUMIDOR

El consumidor maximizara su utilidad sujeto a su restriccién
presupuestaria

Max U(xq,x5)
S.a.Pixqy + P,x, = m

Max L = U(xy,x5) + A(m — Pyx; — Pyxsy)
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De esta forma, el punto de maxima
satisfaccién se da donde las pendientes de
la restriccion y de la curva de indiferencia
mas alejada posible del origen, sean
iguales. O sea que el punto de equilibrio
del consumidor se da en el punto de
tangenci _ 4
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De estos resultados se originan las
siguientes funciones:

xgw(Plﬁ PZrm); [ = 112

Funcion Marshalliana de
Demanda

V(P:L;Pz:m) = U[x:L(PjL:Pz:m)J xz(PpPz:m)]

Funcion de Utilidad
Indirecta



IDENTIDAD DE ROY

Muestra la relacion entre las funciones
Marshallianas de Demanda y la Funcidon de Utilidad

Indirecta oV
0P,

xT (P, Py, m) = al; i = 1,2
om

Esta identidad muestra que se puede deducir las
funciones Marshallianas de demanda una vez
conocidas la funcidon de utilidad indirecta,
derivando y aplicando la identidad de Roy.



MINIMIZACION DEL GASTO

El consumidor minimizara su gasto
sujeto a su utilidad prefijada

minP1x1 + P2X>

s.a.U(xq,x,)=U

minL = P;x; + Pyx, + A(U — U(x4,%5)






De estos resultados se originan
las siguientes funciones:

x{'(Py,Py,U);1 =12

Funcion Hicksiana de

Demanda B _
E(PDPEJU) — Ple(PbPEJU)_l' PEXEH(PLPE:U)

Funcion del Gasto



LEMA DE SHEPARD

Afirma que la derivada de la funcién gasto
respecto de un precio es igual a la demanda
compensada del bien cuyo precio vario.

ae(Pl;Pz;U)

JP, :xf(Pl,Pz,U)

En esta ecuacién encontramos la demanda por
ese insumo.



PROBLEMA

Sea la funcién de utilidad U(x,y)= 2 In x + %2 In y de un individuo, con M
unidades de ingreso monetario como presupuesto, que debe decidir
cuanto consumir del bien x y del bien y. Si se sabe que el precio del bien
X es de Px u.m. y del bienY es de Py u.m, hallar:

a) Las demandas Ordinarias o Marshallianas para cada bien.
b)La funcion de Utilidad Indirecta.

c)La funcion de Gasto Minimo y las demandas compensadas.
d)Las demandas ordinarias empleando la Identidad de Roy.

e)Las demandas compensadas empleando el Lema de Shepard.



a) Planteando el Lagrangeano respectivo:

1 1
L =§an+§lny+u.(Px.X+Py.Y—M)

Usando las condiciones de primer orden,
obtenemos las demandas para cada bien:

XM= —M YT = id
2Px’ 2Py

b)Obteniendo la funcion de Utilidad Indirecta.

M

V(Px, Py, M) = In (—=—) +1
Py M) = In(75) +1n G



c) La funcidén de gasto minimo es derivada del problema dual, es
decir, obteniendo el minimo gasto requerido para mantener una
determinada utilidad.

MinZ = Px.X +Py.Y — M
s.alU = Inx + Iny

Aplicando las C.P.O, obtenemos las demandas compensadas o
hicksianas

P Px
Xt = P—i\/antﬂﬂg U; Y" = P—y.\/antilﬂg U
N N

Que reemplazandose en la funcién objetivo nos resulta la
funcién gasto minimo:

G = Zx/antilag U.\/Px. Py



d) La identidad de Roy permite recuperar las
demandas ordinarias a partir de la funcién de
utilidad indirecta.

oV (Px, Py, M) oV(Px, Py, M)
™ _ 9Px M dPy _ M
dV(Px,Py,M) 2px’ oV(Px,Py,M) 2Py
oM M

e) el lema de Shepard permite recuperar las
demandas compensadas a partir de la funcién de
gasto minimo.

s

dG(Px, Py, U) Py . O0G(Px,Py,U) \Px
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