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Veamos unos conceptos previos:

> |lsocuanta:

Representa diferentes combinaciones de insumos a
partir de las cuales se puede producir el mismo
nivel de producto.

Q= f(K, L) K

Isocuanta: curva que describe
todas las combinaciones de trabajo

CO N pe N d | e nte " 4 y capital que generan el mismo

nivel de produccion.

RMST=-AK 1/




> Recta Isocoste:

Conjunto de puntos de este espacio que
representan combinaciones de factores
cuyo coste es idéntico.

La pendiente de esta linea sera -w/r que es
la relacion de precios de los factores

utilizados para producir.

Cir

L peld ente de la recta es —wir,
r=%2vw=3%41a p uch nte
gual




Problema primal:
Maximizar la produccion
sujeta a una restriccion de
costos dados

A/{f}x q( k[ )sujetoa CT = rk +wi




El Lagrangeano de este problema:
L=gq(kl)+¢|CT —rk —wi]

Condiciones de Primer Orden:
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Problema Dual :
Minimizacion de
costos sujeta a una
produccion dada

f'ﬁrr CT =rk+wisujetoa ¢*=q(k,[)




Aﬂﬂ CT =rk+wlsujetoa q* =gfk,l)

El Lagrangeano de este problema:
L=rk+wi+ylg*—q(k,i)]
Condiciones de Primer Orden:
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condicion p
ellos se obti
condicionada

La tangencia entre la isocuanta g° En el punto A, la relacion de
v la recta de 1socosto, determina productividades marginales de los
las cantidades optimas de i factores es 1gual a la relacion de
factores, k™ y I*. ' precios de los factores.
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Comparacion entre la
teoria del consumidor




comparaciones

Consumidor Empresa

1) MaxU 1) Max.Q
sa.RP I=Px+P.y sa.CT=wL+rK

Z=u(X,Y) +A(-P.x-P.y) Z=Q(L,K)+A(CT-wL-rK)

@u/aY) PY) PMeK)
]' oo
3) t1e=e(tPX,tPY,U) 3) t Q Q(tL,tK,)




Comparacion

4) Min. e(P,, P,,U) 4)Min. CT(w,r,)=wL+rK
sa. U(X,Y) sa. Q=q(L,K)
Z=P x+P,yy+A(U-u(X,Y)) Z= wL+rK +A(Q-q(L,K))
S)CIB?nspdeenrQ:dnadsés 5)Las c}emandas
X,= X,(P,, P,,U) YOS condicionadas.
Y (P, Py, U) LD= LD(W,r,Q)
K= Ky(w,r,Q)




COMPARACIONES

Consumidor Empresa

6) Shepard:
6) Shepard: L,.0C/ow

X, 9e/aP, K,.0C/ar

Y,.0e/oP,




APLICACIONES DE LA DUALIDAD
EN LA TEORIA DE LA EMPRESA

1. EL PROBLEMA DUAL EN LA
-~ TEORIADE LA EMPRESA.




APLICACION 1: PROBLEMA DUAL.

“El paraiso de la hamburguesa”
Produce hamburguesas por hora.

K parrilladas
r precio de alquiler por

L trabajadores contratados
w precio de un trabajador por
hora



1 1
Funcién de produccion : q =10 K1)
El costo total de la producciéon: CT = rK+wL

entonces resolveremos el problema dual en

la teoria de la empresa:

NMn I — K +wl s.a QIlOKyzL%

Z =K +wL +A(Q —10K >1/?)

9Z _ o sk =0
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> Supongamos que desean producir 40
hamburguesas por hora,y r=4, w= 4,

) AL
LO? 40 =10 >
Q=10§VT§LA g4 H
4 =L
4=K
AN
K
\ CT =32
AN CT, =40




* 2. EL PROBLEMA PRIMAL EN LA TEORIA DE LA
EMPRESA.

Funcién de produccién de 1 1
la empresa : qg —10 I{/zL/2
El costo total de la O — K S+l

produccion:

iy W Yy a =3

Datos del problema:

S.a CTT — K —+ul.




En este caso, la expnekagrangianaldroblema de maximizaci

de produdin de la empresaizer

max Z = 10K +A(CT =K —wL)

aZ—SK 2] —41 =0
5K L 4

Pmge _rp K 7L° _L_4_ =10 K=Looo.
/ Pmg. w SKAL K 4
i_SK 2[.—4A =0

aZ:CT—rk—wLZO (2)
0A




[1 Hallando la combinacion 6ptima de factores
(1)..en..(2)
CT = 4L+4L 01 CT =8L
como.CT=32 [ L=4
K =4

[ 1ahora hallamos "q" que maximiza la producci 6n

reemplazando "k" 'y "L"en latfuncion de producci On

g =10[4]2[4]> O ¢ =40
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